AATEBPA A’ AYKEIOY

5.1 AKOAOYOIEZ

eviKd akoAouBia TpaypaTIKWY ApPIBUWYV €ival pIa avTIoToiXIon TwV QUOIKWY
apiBuwv 1,2,3,...,v,... OTOUG TIpaAyuaTikoug apiBuoug. O apiBudG oTOV  OTTIoIo
avTIoTOIXEI 0 1 KOAEITAI TIPWTOG OpOG TN akoAouBiag Kal Tov ouuBoAifoupue
ouvNBwG PE a,, O APIBUOG OTOV OTTOIO AVTIOTOIXEI O 2 KAAEiTal OEUTEPOG OPOG TNG
akoAouBiag Kal Tov oupoAioupe ouvnBwg PE a, K.A.TT. [evikd 0 aplBudg aToV OTTOI0
QVTIOTOIXEI £vAG QUOIKOG apIBPOG vV KAAEITAI V-00TOG 1] YEVIKOG OpOg TNG akoAouBiag
Kal Tov oupBoAifoupe ouvhBwg PE «, .

» 2€& Jia akoAoubBia o TTpWTOoG OPOG €ival O o, EKTOG KAl AV €XEI OPIOTEI OIOPOPETIKA,
EVW O V-00TOG OPOG BEV €ival O TEAEUTAIOG OPOG, EKTOG KI AV EXEI £TOI OPIOTEI.

> MEOOAOAOIIA 1 : NMpoodiopiopog 6pwv piag akoAouBiag, 6Tav yvwpifoupe
TOV YEVIKO TG 6po.
Otav yvwpifoupe Tov YEVIKO OpO HIag akoAouBiag, TOTE yia va Bpouue
OTTOIOVONTIOTE OPO TNG &, , APKEI va BEoOUPE v = k OTOV TUTTO TNG.

AvadpouIkOeg TUTTOG pIag akoAouBiag ovoupddetal pia oX€on TTou OuvOEel dUO N
TTEPIOCOTEPOUG YEVIKOUG Opoug TnG akoAoubBiag. Me tn PornBeia Tou avadpouikou
TUTTOU PTTOPOUNE va Bpoupe otrolovdrnTrote AAAO 0po TNG akoAouBiag. MNa va opileTail
MIa akoAouBia avadpouikd, aTTaITEITal va yVwWPEICOUUE:

(i) Tov avadpouikd TnG TUTTO Kal

(i) Oooucg apxikoug 6poug pag xpeidlovTal, WOTE O avadPOMIKOG TUTTOG va apXioEl

va divel 6poug.

> MEOOAOAOIIA 2 : MNMpoodiopiopog avadpouikoU TUTTOU akoAouBiag, étav
YVWPIiCOUME TOV YEVIKO 6pO TNG.
lNa va opicoupe avadpouikd pia akoAouBia, cuvnBwg epyaldpaoTe we €EAG :
1° Bpiokoupe Tov 6p0 «,, ,
2% MpooTaboUpe va ekPPAcoulE Tov 6po «,,, ME T BorBeia Tou 6pou «, .
3°' Bpiokouue 600u¢ apxIkoUg 6poug XpeldlovTal.

AYMENEZ2 AZKHZEIZ :

1. (Aoknon 1 ogA. 124 A’ opdadag oxoAikou BiAiou)
Na BpeiTe TOUG TTEVTE TTPWTOUG OPOUG TWV OKOAOUBIWY :
) a, =2v+1 i) a, =2" i) a, =v?+v
Auon :
i) a,=2-1+1=3, a,=2-2+1=5, a;=2-3+1=7, a,=2-4+1=9, a,=2-5+1=11
i) o=2"=2, a,=2"=4, a,=2*°=8, a,=2"=16, a,=2°=32
i) o=1"+1=2, a,=2°+2=6, a,=3"+3=12, a,=4"+4=20, a,=5"+5=30
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AATEBPA A’ AYKEIOY

2. (Aoknon 2 ogA. 124 A" opddag oxoAikou BiAiou)
Na BpeiTe TOUG TTEVTE TTPWTOUG OPOUG TWV OKOAOUBIWY :

i) a, =2, ocm:i i), =0, a,,=a’+1
aV
Auon :
, . . 1
)) ATT6 TOV QVAdPOUIKO TUTIO @, = — YIA :
aV
. 1 1
v=lé&w:a,=—<a,==
a, 2
. 1 1
v=2 sxw:a3=—<:>a3=T<:>a3:2
2 —
2
. 1 1
v=3¢&W: a,="—<a, ==
a; 2
. 1 1
v=4 sxw:a5=—<:>a5=T<:>a5=2
4 -
2
ii) A6 TOV avadpopIKO TUTIO «,,, = o +1 VIO

v=1léw: a,=a/+loa, =0+l a, =1
V=2¢€&W: o =al+tloa, =1+l a, =2
v=3¢&Ww: aq,=al+lea,=2"+1<a,=5

v=4¢&w: o, =al+loa, =5 +1< a; =26

3. (Aoknon 3 ogA. 124 A" ouadag oxoAikou BiAiou)

Na opioeTe avadpopIKA TIG AKOAOUBIES :

)a,=v+5 i) a,=2" V) o, =5v+3

Auon :

i) a,=1+5<a, =6
MNa va Bpw pia ox€on TTou va OUVOEEl TOUG OPOUG «,,,, Kl «, , UTTOAOYICw TN
dlagopd : a,,, —a, =(v+1)+5-(v+5)=v+1+5-v-5=1. Apa
a,.,—a, =1<a,,=a, +1. Apa n akolouBia opideTal avadpopIKa wg €ENG :

a, =6lkal|a,,, =a, +1

i) a,=2' o a, =2
MNa va Bpw pia oxéon TTou va OUVOEEl TOUG OPOUG «,,,, Kal «, , UTTOAOYICw TO TTNAIKO
v+l v
G 22V = 22V2 =2.Apa Ga 9o a,., =2a,.Apa n akoAouBia opileTal
av av

avadPOMIKA WG €ENG : |ay = 2| kal |, ,, = 2a,

14

iv) ¢, =5-1+3< o, =8
MNa va Bpw pia oxéon TTou va OUVOEEl TOUG OPOUG «, , KAl &, , UTTOAOYICW TN
dlagopd : «,,, —a, =5(v+1)+3-(Bv+3)=5r+5+3-5r-3=5. Apa
a,,—-a, =5<a,, =a,+5. Apa n akoAdouBia opideTal avadpopIKA wg £GNG :

a, =8|kal|a,, =a, +5
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4. Na BpeiTe TOUG TTEVTE TTPWTOUG OPOUG TWV AKOAOUBIWV :
iha,=3v+2 ii.a, =4v-2 i.a, =v>-3v+2 iV.a =2""

5. Na opioete avadpouikd TIG akoAouBieg :
(AIMO FENIKO TYT1IO AKOAQOYOGIAZ E ANAAPOMIKO)
La,=2v+3 . @, =3-2" . ¢, =3v-1 V. a, =3"-2
V.a,=2v-3 Vi.a, =2v-3" Vii. ¢, =3" +1

6. Na Bpeite TO v-00T6 (YEVIKO) 6pO TWV AKOAOUBIWV :
(AINMO ANAAPOMIKO TYTIO AKOAOYOIAZ ZE TENIKO)

. a=1lkala, =a, +3
. o =7kal a,,=a,—2
. o, =3 Kal «,,, =2,

V. a,=1kal a,, =3,

a
V. o, =18kal «,,, =—~
3

AATEBPA A’ AYKEIOY

7. Aivetal n akohouBia («,) ME YEVIKO OpO0 «, = 2v* —4v. Na BpeiTe :

i. TOUuG TEOOEPIC TIPWTOUG OPOoUG Kal Tov 100° épo TG
ii. Tndlapopd «, ., —«, .
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5.2 APIOMHTIKH NMPOOAOz

» Mia akoAouBia AéyeTtal apiBuNTIKA TTP60d0g, av KABe 0pog TNG (aTTd ToV OEUTEPO KAl
META) TTPOKUTITEI ATTO TOV TTPONYOUNEVO TOU PE TTPOOBEDN TOU idIou TTAVTOTE apIBUOU.
Tov apiBud autd Tov oupBoAifoupe Ye w Kal Tov AéPe dlagopd TnG TTpoddou. ‘ETol
iIoxoouv:|a,, =a, +o\N|a,,, —a, =0

14

» O v-0016G 6pog HI0G apIBUNTIKAG TTPOOdOU HE TTPWTO OPO «; Kal dlapopd w Eeival
a,=a,+vV-Do

> MEOOAOAOTrIA 1 : MNMpoodiopiouds o, Kol w piag aplOunTIKAG TTpoddou oTav
YVwpifoupe oTolxEia yia S14¢popoug 6poug TnG.
Otav €xoupe wg Oedopéva OXECEIC MPETAEU dIaQOpwyV Opwv MIAG apIiBUNTIKAG
TTPOOdOU «,, TOTE QVTIKABIOTOUPE OAOUG TOUug Opoug CUPPWVa PE TOV TUTTO
a,=a,+(v-Dow. (Aoknoeg 1 -5 oxoAiko BiBAio A" ouadag oeh. 129,130)

> MEOOAOAOIIA 2 : ApiBunTik6g Méoog
Tpeic apiBuoi a, B, y civalr diadoxikoi 6pol apIBUNTIKAG TTPoddou, av Kal Jovo av
a+y
2
(Aoknoeig 6 - 7 oXoAIko BiBAio A" ouddag oeA. 130)

Ioxvel : |fB = . O B AéyeTal apiBunTIkKOG HECOG TWV A KAl Y.

> MEOOAOAOIIA 3 : ABpoiopua v d1adoXIKWV 6pwV apiBuNnTIKAG TTPo6dou
‘EOTw «, MO apiBunTIKA TTPO0d0G PE dlagopd w. To dBpoiopa S, Twv TTPWTWV V

. . . . v .
dpwv TNG divetalr amd Tov TUTTO SVZE(al+0(V). AV QVTIKOTOOTAOOUME TO

a, =a, +(v-1Dw, TTPOKUTITEI O TUTTOG : |S, = %[204l +(v-1o]

v

(AokAoeig 8 - 12 oxoAIkoO BiIBAio A" opadag oeA. 130)

YTmommepimrwon : av To dBpoioua gival TNG JOPPNG : |a; + o, +...+ a, | TOTE ApXIKA aTTo
ToV TUTTO @, = a, + (v —Dw, uttoAoyilw TO vV Il TO @, (avAAoya PE TNV €KOWVNON) Kal

z z P 1% e - “
OTn OUVEXEID aTTO TOV TUTTO S, =E(a1+av) uttoAoyidw TO ¢nTouuevo GBpoioua.

(Aoknon 10 A" opddag oeA. 130, Aoknoeig 2,3 B opddag oeA. 131)
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> MEOOAOAOIIA 4 : MNMwg atmrodeikvUoupe OTI pia akoAouBia gival apiOunTikn
mP60d0¢, 6TAV YVWPI{OUNE TOV V-00TO 6pO TNG.
MNa va arrodeigoupe OTI pia akoAouBia ¢, €ival apiBunTIKr TTP60d0g, dTaV YVWPICOUME
TOV YEVIKO OpPO TNG «, , EPYACOPAOTE WG EGNG :
1°Y Bpiokoupe Tov 6p0 «,, , B€TOVTag O6TTOU V TO V+1, OTOV TUTTO TOU @,
2°" YmoAoyiCoupe Tn dilagopd «a,,, —a,

3% Av n mapamdvw dlagopd gival oTaBepdg aplBudS (ave€dpTnTOG TOu V), TOTE N
akoAouBia gival apIBuNTIKA TTPO0dOG, PE dlagopd w 10N YE Tov oTaBepd auTd apiBud.
(Aoknon 1 B” opadag ogA. 131)

AYMENEZ2 AZKHZEIZ :

1. (Aoknon 1 ogA. 129 A" opadag oxoAikou BiBAiou) (MEOOAOAOIIA 1)
Na Bpeite TO v-00T16 6po TWV APIBUNTIKWY TTPOOdWV :
i. 71013,...  iii. 5,2,-1,... v. -6,-9,-12,...
Auon :
i. TNV apiBunTik TTpdodo 7,1013,... EXW: a; =7 KAl w=a,—a;, < 0=10-7T< v =3
Apa: o, =a,+(v-Dosa, =7T+v-)3<a, =7+3v-3< o, =3v+4

iii. ZTNV ap1BunTik TTp60do 52,—1,... é€Xxw: oy =5 Kal o =a, -, S0 =2-5 0 =-3
Apa: o, =a,+(v-Do=sa, =5+v-)(3) <= a, =5-3v+3<= a, =-3v+8

V. ZTNV apiOunTikr Tpoodo —6,-9,—-12,... €xw :
o =-bkKaow=a,-o,=>0=-9+6 w0v=-3
Apa: o, =a,+(v-Dosa, =-6+V-)(-3)<=a =-6-3v+3=a, =-3v-3

2. (Aoknon 2 ogA. 129 A" ouddag oxoAikou BiBAiou) (MEGOAOAOTIA 1)
Na Bpeite To {nTOUNEVO OPO O€ KaBeWia atrd TIC ApPIOUNTIKES TTPOOdOUG :

I. TOV a;; TNG —2,38,... Vi. TOV a,, TNG %%2
Auon :
i. TNV ap1iBunTIK TTPO0d0 —2,38,... EXW : @ =2 KAl o=, —a; S 0 =3+2S> 0 =5

Apa: o=, +5-Y)o<= o =-2+14-5= o, =—2+14-5< o, =-2+70 & a,, =68

Vi. ZTnNV ap1BunTIKr TTp6odo 1 §2 EXW : «a _1 Kal o=a, —a <:>a)—§—1<:>a)—§
' 247 T2 2 4 2 4
, 1 3 1 138 1 69 70
Apa: a47:al+(47—1)a)<:>a47 =E+46-Z<:>a47 :E+T<:>0(47 :E'F?@OCM :7@
S a,; =35,

3. (Aoknon 6 ogA. 130 A" opddag oxoAikou BiBAiou) (MEOGOAOAOrIA 2)

i. Na Bpeite Tov apiBuntikd péco Twv 10 kar —40

ii. Na Bpeite yia 11010 TIUA TOU X O APIBUNTIKOG HECOG Twv 5X+1 kai 11 €ival o 3Xx—2.
Auon :

i. O apIBuNTIKOG péoog Twv o =10 kal y =-40 €ival 0 B = ary

- 10-40
2

=Y’ < p=-15
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ii. Or apiBuoi o =5x+1, B=3x-2 kal y =11 cival dladoxIkoi 6pol apIOPNTIKAS TTPOOGdoU

av Kal yévo av IoXUEl : ﬁ:aTﬂ/<:>3x—2=5X+Tl+llc>6x—4:5x+12c>x=16.

4. (Aoknon 8 oeA. 130 A" opddag oxoAikou BiAiou) (MEOGOAOAOTIA 3)
Na Bpeite To ABpoioua Twv TTPWTWV 40 dpwv TWV APIBUNTIKWY TTPOOdWV :
i. 7,911,...
Auon :
i. 2TV ap1BunTIkA TTPdodo 7,9,11,... éxw : oy =7 KAl o =a, -, S 0 =9-T S 0w =2

Apa: S, =%[2a1 +(v-Do]< S, =4—20[2-7+(40—1)2]© S, =20(14 + 78) = S,, =1840

5. (Aoknon 10 ogA. 130 A" opdadag oxoAikou BiBAiou) (MEO@OAOAOTIA 3 Ymro/mrTwon)
Na Bpeite Ta aBpoiocuara :
i 1+5+9+..+197

Auon :

i. O1 apiBpoi 15,9,...,197 atmmoreAolv d1adoyIkoug 6poug apliBunTIKAG TTPoOdou PE «; =1 Kal
w=0a,-a;, <> w=5-1<w=4.Eival o, =197 Kal YAXVOUUE TO V.

Eto1éw: a, =, +(v-D)o =197 =1+ (v-1)4 <197 =1+4v -4 < 4v =200 & v =50

Apa : S, =%(a1 +a,) e S :5—20(1+197)@ Se, =25-198 < S,, = 4950 .

(EvaAAakTIKG Ba uTTOpOUCa Va XPNOIUOTTOINCW Kal TOV GAAO TUTTO TOU aBpoiouaTtog :

S, :5—20[2051 +(50-)w] < Sy, =25(2-1+49-4) = S, =25-198 < S,, =4950)

6. (Aoknon 1 oeA. 131 B" opddag oxoAikou BiBAiou) (MEGOAOAOTIA 4)
O v-0g opog piag akoAouBiag gival «, =12 —4v. Na atrodeigete 611 N akoAouBia auTth

gival apiBunTIkA TTPA0B0G KAl VA YPAWETE TOV TIPWTO OPO TNG &, Kal Tn dla@opd TNG @ .

Auon :
ApxIkd Bpiockouue TOV OpO a

a,,=12-4v+) = a,,=12-4v-4da,, =8-4v.
21N ouveExela uttodoyiCoupe Tn dlagopd «, , —a, =8—4v —(12—-4v)=8—-4v —-12+4v =4
H diagpopd «,,, —a, =—4 cival dnhadf oTabepdg apiBudg dpa n akoAoubia («,) eival

apIBuNTIKA TTPOG0d0G ME dlapopd w=-4 Kal TTPWTO opo
v=l
a,=12-4vea =12-4 & a, =8.

Bétovrag 61OV V TO V+1, OTOV TUTTO TOU ¢, ONAQdN :

v+l

AZKHZEIZ I'IA AYZH :

7. Na Bpeite 10 31° dpo TwV apIBUNTIKWY TTPOOdWV :
i. 1L4,7,... il. —9,-5,-1,... iii. 7,5,3,...

8. Z& pia apIBuNTIKN TTPO0do («,) €ival a; =2 kal @ =3. Na BpeiTe :

i. Tov 10° épo TnG TTPoddOoU,
ii.  TT0I0G OPOG TNG TTPOGOOU gival 100G PE 62.
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2.€ MO apIBUNTIK TTPO0d0 () €ival a; =-15 Kal a, =9. Na BpeiTe :

TN d1IaPopA W TNG TTPOOGOOU
Tov 11° 6po TNG TTPoddOU,
TTOI0G OPOG TNG TTPOOOOU gival 100G U 41.

Z& P apIBunTIKr TPpéodo («,) eival ay, = -3 Kal @ =-2. Na BpEiTe :
TOV TTPWTO OPO TNG TTPOdOOoU

Tov 19° épo NG TTPoddOoU,

TT0I0G 0POG TNG TTPOOdOU gival 100G P -40.

Na Bpeite Tov apiOuNTIKG PECO TWV APIBUWY :
i. =5 kai 37 ii. 3 kal 23 iii. —31 ka1 —3

Na Bpeite yia TTOI0 TIUA TOU X O ApIBPNTIKOG HECOG Twv 2X+1 kal 7x+ 2 €ivai o 15.

Na Bpeite yia 1ol TIUA Tou X € R, o1 apiBuoi : Xx+5, 3x-5, 2x+6 €ivar diadoxikoi
Opol apIBuNTIKAG TTPoddOoU.

2¢e pia apiBunTikA Tpdodo («,) eival a, =-14 ka1 @ = 3. Na Bpeite To GBpoIoua Twv
TPWTWYV 20 6pwV TNG TTPOODOU.

Na Bpeite To dBpoiocua Twv 20 TTPWTWV OPWV TNG APIBUNTIKAS TTPOGAOU :
i. 35,7,.. . -8,-32,... . 2,-1-4,..

Na utroAoyioeTe Ta aBpoiouara :
L 1+4+7+...+9% i, 3+7+11+...+119 iii. —=5-1+3+7+...+4135

. I. AiveTal apiBunTikh TTPO0d0GS (ay) Kal £0Tw S,,Syy Kal Sz, Ta ABPOICHATA TWV TTPWTWV
v,2v kai 3v dpwv Tng avtioToixa. Na amodeitete oT1: S;, =3(S,, S, )
ii. Z& pia apIBuNnTIK TIPoodo (ay) IoXVEL «, +a,, +..+ay, =2010. Na Bpeite 10
aBpoioua Twv TpwTwv 120 dpwv TNG.

2€ pia apiBunTikn Tpdodo (ay) eival ag=8 kal a;;=23. Na BpeiTe:
i. Tov TTpwTO 6pO Kai TN dlaopd NG TTPOOdoU

ii. Moéool TTpwTol Bpol NG TTPoddou £xouv dBpoiocua 14

iii. To GBpoiopa S=a,; +a, +...+ay

iv. To dBpolopa S, =a, +a, +...+ay
Na Bpeite To dBpoioua Twv TTpwTwWV 50 BeTIKWY TTOANATTAQCIWYV TOU 3.
Na Bpeite To dBpoioua Twv TTpwTWV 40 BeTIKWY TTOAATTAQCIWYV TOU 5.

Na Bpeite To dBpoioua :

i.  Twv dpTiwV apIBuwy petagu 21 kal 153

il Twv TEPITTWV apIBuwy petagu 10 kar 170
iii.  Twv TTOAAATTAQCiIWY TOu 3 peTagu 40 kal 200
V. Twv TToAAaTTAaciwyv Tou 5 petagu 31 kai 206.
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Otuara TpATelAC VIO TNV EVOTNTA :
5.1 — 5.2 AkoAouBiec — Ap1OunTiKR TTPO0B0C

20 Oépa

©OEMA 1 14476
Aivetal n apIBUNTIK TTPG0d0G (¢,) TWV BETIKWV TTEPITTWYV ApIBPWV: 1, 3,5, 7,...
Q)
I. Na ypawyeTte TOoV TTpWTO OpO0 Kal TN d1agopd TNG TTPoddou. (Movadeg 4)
ii. Na Bpeite Tov TpIakooTd TNG 6p0. (Movadeg 8)
B) Na armodeitete 611 T0 GBpoioua Twv 30 TPWTWY dpwV TN TTPOOSoU IcoUTal ue 30°.
(Movadeg 13)

OEMA 2 14512
a) Na AUoete Ti¢ e€lowoelg x* =1 Kal x> =9. (Movadec 9)
B) Na diatdéete TIC AUOEIC TWV €£CICWOEWY TOU A) EPWTANATOC O€ auiouoa oeipd Kal OoTn
OUVEXEID
I. va O€i¢eTe OTI Ye auTr) TN o€1Ipd atToTEAOUV d1adoyIKOUG apIBunTIKAG TTpoddou (,) TNG
oTToiag va Bpeite TN dlagopd . (Movadeg 9)
ii. va OeigeTe OTI 0 APIBPOG 46 dev ATTOTEAEI OpO TNG TTPOOdOU (¢,) . (Movadeg 7)

©EMA 3 14573
Aivetar apiBunTIKr TTP60J0G (e, ) yia TNV oTroia IoxUEl: a, —a, =10.

a) Na deitete 611 n dlagopd TNG TTpoddou eival w =5. (Movadeg 10)
B) Av 1o dBpoloua TWV TPIWV TTPWTWV OpwV TNG TTPoddou tival ico ue 33, va Ppeite Tov
TTPWTO OPO @, TNG TTPOHGAOU. (Movadeg 15)

©EMA 4 14574

O 1% 6pog piag apIBuUNTIKAG TTPoddou («,) 100UTal he 2 Kal 0 3°° épog IoouTal e 8.

a) Na Bpeite Tn dlagopd @ TNG TTPOAdOU. (Movadeg 12)
B) Av gival w =3, va Bpeite TT010G 6pOG TNG TTPoddOoU IcoUTal PE 35. (Movadeg 13)

OEMA5 14597

‘Eva pIKpd yATTEDO PTTACKET £xEl OEKQ OEIPEG KABIOPATWY Kal KABE eTTOPEVN OEIpd £XEI
TE0OEPQ KaBiopaTa ePIooOTEPA aTTd TNV TTPonyoupevn. H €Bdoun oeipd £xel 36
KaBiouaTa.

a) AtroteAouv Ta KaBiopaTta K&Be oelpdg Tou ynTTEdOU OPOUG APIBUNTIKAG TTPOOGdOU;

AiTioAoynoete Tov cUANOYIOUO OaG. (Movadeg 8)
B) Na Bpeite To TTANBOG Twv KABIOPATWY TNG TTPWTNG OEIPAG. (Movéadeg 8)
y) Méoa kaBiopata €xel To YATTEOO GUVOAIKA. (Movadeg 9)

O©EMA 6 14259
e pia apIBuNTIKA TTP60do (¢, ) SivovTal o duo TTPWTol dpol, o, =2 Kal a, =7.

a) Na Bpeite Tn dlapopd @ TNG ApIBUNTIKAG TTPoOdOoU. (Movadeg 4)
B) Na deifete 611 0 20° 6pog TNG TTPOddOU Ic0UTAI e 97 . (Movadeg 12)
y) Na utroAoyioeTe 10 dBpoiopa 2+7+12+...4+97. (Movadeg 9)
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OEMA 7 36897
a) Na Bpeite To GBpoIcHa TWV Vv TTPWTWV dIAdOXIKWYV BETIKWV akepaiwy 1,2,3,...,v .
(Movadeg 12)
B) Na Bpeite TOOOI aTTd TOUG TTPWTOUG BIAdOXIKOUG BETIKOUG aKEPAIOUG €Xouv GBpoioua
45 . (Movadeg 13)

OEMA8 35375
Aivetal apiOunTIKr TTPG0d0G (av) yla TNV oTroia 1I0XUEl OTI: o, =19 KAl oy — g =24.

a) Na atrodeit¢ete 611 n dlagopd TG TTPoodou eival @ =6. (Movadeg 9)
B) Na Bpeite ToV . (Movadeg 8)
y) Na Bpeite To dBpoiopa Twv 20 TTPWTWV OpwV TNG TTPOODOU. (Movadeg 8)

OEMA 9 35408
O1 apiBuoi A=1, B=x+4, I'=x+8, cival, ye¢ t ocipd 10U divovTal, dIadoXIKOi Opol
apIBuNTIKAG TTPo6dOU (a1, ).

a) Na Bpeite TNV TIPA TOU X. (Movéadeg 10)
B) Av x =1 kai 0 apIBu6g A eival 0 TIPWTOG 6pOg TNG APIBUNTIKAG TTPoddou  («, ).
i. va utToAOYioETE TN dlapopd . (Movédeg 7)
ii. va UTTOAOYIOETE TOV €IKOOTO OPO TNG APIBUNTIKAG TTPOOSOU. (Movadeg 8)

OEMA 10 35299

2€ €va yupvaoTthplo e 10 ocipég kaBiopdtwy, n TpwTn oeipd €xel 120 kabioparta kal Kaoe
oelpd €xel 20 kabiopaTa TTEPICCOTEPA ATTO TNV TTPONYOUMEVN TNG.

a) Na ekgppdoete pe pia aplOunTIK TTPO0do 1O TTARBOG Twv KABIOWATWY TNG V-00TNG

o€lpdgc. (Movadeg 9)
B) Méoa kabiopara £xel n TeEAeUTaIa OEIPAQ; (Movadeg 8)
y) MNéoa kaBiopata €€l TO YUUVAOTHPIO; (Movadeg 8)

OEMA 11 35143
Aivetal N ap1OPNTIKA TTPO0d0G (av) ME Opoug a, =0, o, =4.
a) Na atodeigete 611 @ =2 Kkal o, =—2, OTTOU @ €ival n dlagopd TNG TTPOOdOU Kal @, O

TTPWTOG OPOG TNG. (Movadeg 10)
B) Na atrodeigete 0TI 0 v-00TOG 6pOG TNG TTPOddOU gival icog ue a, =2v—4, ve N’ kal va
Bpeite TTO10G BGpPOC TNG TTPOGOOU gival icog pe 98. (Movédeg 15)

OEMA 12 35046
2€ pia apiBunTikA TPO0do (a,,) 1I0XU0UV: a; = 2 KAl a5 = @y, + 39.

a) Na &¢iete 611 n diagopd TnG TTpoddou gival w = 3. (Movédeg 12)
B) Na Bpeite TT016G 6p0¢g TNG TTPOGOOU gival icog pe 152. (Movadeg 13)
OEMA 13 34877

a) Na AUoete Tnv e€iowaon x> —2x—-3=0 (2). (Movadeg 13)
B) Av X, X, ME X, <X, €ival oI pileg TNG egiowong (1), va e¢eTdoeTe av o1 apiBuoi x,1,x, YE
TN o€Ipd TTou divovTal gival d1adoXIKoi 6poI apIBuNTIKAG TTPOGdOU. (Movédeg 12)

OEMA 14 34871

a) Na Bpeite TOV TTPpAyPATIKO apIBUO X, WOTE Ol ApIBoi X+2, X+1, 3X+2, Y€ TN CEIPA TTOU
divovral, va gival d1adoxIKoi 6pol apIBUNTIKAG TTpoddou. (Movadeg 13)
B) Na x=-1, va Bpeite TN dlapopd @ TNG TTapaATTAvw apIBUNTIKAS TTpoddou. (Movadeg 12)
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OEMA 15 34158

2€ apIBunTIKA TTPGOdO (av) eival o, =2 Kal o, =14.

a) Na atrodeigete 611 n dlagopd @ TnNG TTPOOdOoU gival ion PE 3. (Movadeg 12)
B) Na Bpeite TOOOUG ATTO TOUG TTPWTOUG GPOUG TNG APIBPNTIKAG TTPOOdOU (av) TTPETTEl va
TTpooBEécoupE, woTe To dBpoIoud Toug va gival ico e 77.

(AiveTar: /1849 =43). (Movadeg 13)

OEMA 16 34153
O1 apiBuoi x+6, 5x+2, 11x-6 €ivai, ye TN ocIpd 10U divovTal, dIadOXIKOi OPOI APIBUNTIKAG
TTPOOOOU PE TTPWTO OPO ¢, Kal dlagopd w.

a) Na Bpeite TNV TIPA TOU X KAl VO ATTOOEICETE OTI W=4. (Movadeg 12)
B) Av o TTpwTOg 6pOG TNG TTPOOGdOU tivala, =0, va uttohoyioeTe 10 dBpoicpa S, Twv 8
TTPWTWV OpWV. (Movadeg 13)

OEMA 17 34147
2€ apBunTIKA TTPdodO (av) pe diagopd w = 4, IoxVEl: o, + o, = 40.

a) Na Bpeite Tov TTpwT0 6p0 @, TNG TTPOGdOU. (Movadeg 12)
B) NMéooug TTPpWTOUG BPOUC TNG TTPOODOU TTPETTEI VA TTPOCOECOUNE WOTE TO ABPOICUA TOUG
va gival ioo pe 1o undév; Na aimioAoynoeTe TNV ATTAVTNOT 0OG. (Movadeg 13)

OEMA 18 34145
AiveTal apIBunTIKr TTPO0d0G (ay) HE dlapopd w.
(04

a) Na eicere om: Z8—% _». (Movadeg 13)
Oy — 0y
B) Av «a,, —a, =18, va Bpeite TN dlagopd @ TNG TTPOOdOU. (Movadeg 12)

OEMA 19 14656
2€ pia apiBunTikn Tpdodo (av) divovral a; = 41 Kal g = 26.

a) Na atrodeitete 611 n dlagopd w TNG TTPoddOoU €ival ion e -3. (Movadeg 12)
B) Na Bpeite TO BeTIKO aKEPAIO vV, WOTE A, = V. (Movadeg 13)
40 Oéua

OEMA 20 12809
O ©odwpng ypapel d1adoxIKA Kal eTTavaAapBavoueva Ta ypdpuata TG AEENG
«ANTEBPA». Ztnv Tpwtn 8€0on 10 A, 0Tn dcuTePN TO A\, KOK. 'ETOI1, oxnuatiCetal n diadoxn
YPANMATWYV
ANTEBPAANTEBPAAANTEBPAANTEBPA...

a) Na atrodeigete 611 o1 Béoeig, oTnv dladoxr, OTToU CUVavTAuE To ypdupa B oxnuaridouv
apI1BuNTIKA TTPO0dO (a,) ME o, =5 Kai va Bpeite TN dlagopd TnG. (Movéadeg 6)
B) Na Bpeite og Tola Béan Tng diadoxrg cuvavTaue yia 23" gopd 1o ypduua B.

(Movadeg 10)
y) Na Bpeite T0 ypduua mmou Bpioketal otnv 200" B£on oTnv TTapatrdvw diadoxn.

(Movadeg 9)
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OEMA 21 12945
Otwpoupe apIBuNTIKA TTPGOdO (a,), ve N* UE a, =8 Kl a,, =32 KAl TNV ApIBUNTIKr TTpO0dO
(B,), ve N* TTOU TTEPIEXEI TOUG TTEPITTOUG APIBUOUG TTOU €ival JEYAAUTEPOI TOU 56 .

a) Na atrodeigeTe 0TI a, =2 KAl w=3. (Movadeg 7)
B) Na Bpeite av o apiBPOG B, TTEPIEXETAI OTNV TTPWTN TTPO0JO. (Movadeg 8)
Y) Av 1O ABpoIoua TwV 2v TTPWTWV OpWV TNG (a,) Eival i00 hJE TO ABPOICHA TWV V TTPWTWV
OpwVv TNG (B,) va Bpeite ToV apIiBud v. (Movadeg 10)

OEMA 22 14758

‘Eva epyooTAOIO KOTAOKEUNG TTOAUTEAWY QUTOKIVATWY KOTAOKEUALEl £va vEo JovTéAo. Tov
TPWTO MAVA KATOOKEUAOTNKAV 5 TETOI OXNUATA. 2Tn OUVEXEId OPwG, KABe prva
Karaokeuacovtav 13 véa oxuaTta.

a) Noéoa autokivnTa Ba €ival KATAOKEUAOPEVA OUVOAIKA 0TO TEAOG KABE uriva oTo diaoTnua
TOU TTPWTOU EEQUAVOU; (Movadeg 6)
B) Na aitiohoyioete yiati O OUVOAIKOG QpIBUOC Twv AUTOKIVATWY TToU  Eival
KATOOKEUAOUEVO OTO TEAOG KABe pAva atroteAouv  d1adoxIKoug Opous aplBuNTIKAG

TTPOOdOU. (Movadeg 6)
y) MNéoa autokivnTa KATAOKEUACTNKAV TA TECOEPA TTPWTA XPOVIQ; (Movadeg 6)
0) MeTd atmd TTOoOUG URVES Ba £XEI KATAOKEUAOTEI TO 250° QUTOKIVNTO; (Movadeg 7)

OEMA 23 13171
To aBpoiopa Twv v TTPWTWYV dIadOXIKWY OpwV HIag akoAoubBiag (a,,) ival
S, = 2v® + 3v,vEN*

a) Na ammodeifete 611S,_; = 2v2—v—1,v > 2 (Movdédec 6)
B) Na atrodeigete 0Tl a, =4v+1,v=>1 (Movadeg 7)
y) Na atrodeigete 611 autr) n akoAoubia gival apiBunTikA TTPO0d0G, TNG OTToIag va BPEITE TN
O10¢pOopPA w Kal TOV TTPWTO OPO a;. (Movadeg 7)
0) Na armmodeigete OTi av p € N*, T0TE GA0I 01 OPOI TNG HOPPNG Ap(p41) EIVAI TEAEID TETPAYWVA
TTEPITTWV PUOIKWYV APIOUWV. (Movadeg 5)

OEMA 24 14927

‘Evag xwpog de€iwong yapwy diapnuileTal ws €€RG: To KOOTOG yia 50 KaAeopévoug eival
6560 eupw, evw yia 100 kaAeopévoug gival 11910 eupw. EmiTAéov, pydévo yia mn déopeuon
TOU XWPOU TTPETTEI O EVOIAPEPOUEVOS VA TTANPWOEl £va TTAYIO TTO00, AKOUA KI AV TEAIKA eV
yivel n oegiwon. YToBETouue OTI 01 TIHEG TOU KOOTOUG YIO TOUG KOAEOHEVOUG gival Opol

apIBNTIKAG TTPoGdOU («, ).
a) Na deigete 0TI TO KOOTOG YIa v KAAeOPEVoug gival o, =107v +1210. (1) (Movadeg 9)
B) Na epunveloeTe TN onuacia

i. Tou apiBpou 1210 otn oxéon (1). (Movédeg 5)
ii. TNG dlagopdg @ =107 TnG TTPoddoU OTO TTAQICIO TOU TTPOBAARUATOG. (Movédeg 5)
Y) Na uttohoyioete 1o KOOTOG yia 80 KOAETPEVOUG. (Movédeg 6)
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OEMA 25 13056
O1 apiBuoi 1, 3, 6, 10, ... KOl YEVIKA AuTOi TTOU €ival duvaTtdv, av TTapacTabouv Pe TeAEieg, va

TOTTOBETNOOUV O€ PIa TPIYWVIKN BIATA¢N TNG MOPPNG TTOU PAIVETAI OTOV TTOPAKATW TTiVaKA
AEyovTal TPIYWVIKOI.

1 3 6 10
ATTOd€IKVUETAI OTI O VIOOTOG TPIYWVIKOG apIBUGG diveTal atro Tov TUTIO T, = viv+ 1), ve N*,
a) Na Bpeite Tov 10° TpIywVIKO apiBuo. (Movadeg 6)
B) Na e€etdoeTe av 0 apIBPOGS 120 €ival TPIYWVIKOG. (Movadeg 9)
y) Na atrodeigete 011 To GBpoioua duo dIAdOXIKWY TPIYWVIKWY OapIBUWYV gival i00 PE TO
TETPAYWVO BETIKOU aKePaAiou. (Movadeg 10)

OEMA 26 13089

H Mapia ayépaoe éva BiBAio TTou 1o diaBace duo QOPES yIaTi TNG ApeTe TTOAU!

Tnv TpwTn Qopd, didBace TNV 1n nuépa 1 oelida, Tnv 2n nuépa 3 oeAideg Kal yevikd KABe

nuépa di1dRadle 2 oeNideg TTEPIOCOTEPESG ATTO TNV TTPOoNyoUuevn. Tn deutepn @opd GANage

TpOTTO dlaBdopaTtog. AigBace TNV 1n nuépa 13 oeAideg, TNV 2n nuépa 11 oeAideg Kal yevika

KABe nuépa diapade 2 oeAideg AiyoTepeg atmd Tnv TTponyouuevn. H Mapia trapatripnoe ot

Kal TIG BUO POPES XPEIAOTNKE AKPIBWG TO id10 TTARBOG NUEPWV yia va diadoel To BiBAio.

Q)
i. Na &¢gitete 0TI TO TTABOC Twv oeAidwv Tou BIBAiou TTou diIdBale K&GBE nuépa Tnv
TTPWTN QOPA eival 6pol apIBPNTIKAG TTPoddou (a,) TNG OTToIag va PPEITE TO YEVIKO TUTTO
a,, OV WG TTIPWTO Opo TnG Bewpriooupe 10 TTANBOG Twv OeAidwv TTOU dIGRace TNV
TPWTN MEPAQ. (Movadeg 4)
ii. Na degi¢ete 6T TO TTARABOG Twv oeAidwv Tou PIRAiou TTou diaBale KABe nuépa Tn
OeuTEPN POPA gival 6pol apIBUNTIKAS TTpoddou (B,) TNG OTToIag va BPEiTe TO YEVIKO TUTTO
£, Qv w¢ TTpWTo 0po TnG Bewpriooupe 10 TTAABOG Twv OeAidwv TTOU dIGRace TNV

TTPWTN MEPQ. (Movadeg 4)
B) Na deigete 611 N Mapia xpeldoTnke 7 NUEPES yia va dlaBdoel To BIPAio. (Movadeg 7)
y) Na Bpeite mo6oeg oeAideg €xel To BIBAio. (Movadeg 5)
0) Na deieTe Ol ¢, = B, , IO KGOBE v =1,2,...,7 . (Movédeg 5)

OEMA 27 13173
Aivetal n akohoubia («, ) pe yeviko TUTTO @, =10+ 3v.

a
) i. Na d¢eigete 611 n akoAoubia («, ) eivar apiBunTIKA TTPG0d0G. (Movadeg 6)
ii. Na Bpeite Tov TTPWTO OPO TNG ¢ Kal TN dIAPopa @ TNG TTAPATTIAVW ApIBUNTIKAG
TTPOOdOU. (Movadeg 3)
B) Na Bpeite 10101 6pOI TNG (2, ) BpPioKOVTAI avaueoa oToug apiBuoug 14 kai 401. Moool
€ival o1 6pol auToi; (Movadeg 8)
y) Na utroAoyioeTte To ABpoIoua Twv OpwV TTou BpiocKovTal avAuESa OTOUG aplBuous 14 kal
401. (Movadeg 8)
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OEMA 28 12764
2¢ éva ynTedo KaAaBoo@aipiong, o€ Wia atod TIG KEPKIOES Tou, n oTroia d1aBéTel 40 ocIpég
KaBiopdaTwy, otn 10n oeipd uttdpyxouv 50 kaBioparta. MeTd Tnv TTPWTN OEIPA KABE TTOPEVN
0100£Tel 2 KaBiopaTa TTEPICOOTEPA ATTO TNV TTPONYOUUEVN OEIPA.
a) Av a, 10 TTAABOG TwV KABIOPATWY TNG V - OOTAG CEIPAG, TOTE VO ATTODEILETE OTI a,, €ival
ap1BunTik TPG0d0¢, TNG OTToIAG VA BPEITE TOV TTPWTO 6pO a; Kal Tn dlIaYopd w.
(Movadeg 9)
B) Na utroloyioeTe To GUVOAO TWV KABIOPATWY TTOU OIABETEI N CUYKEKPIPEVN KEPKIDA.
(Movadeg 9)
Y) Av yia Adyoug ao@aAgiog oe £vav aywva eTMTPETTETAI va KaBioouv BeaTég JOVO OTIG
TEPITTEG O€IPEC KOBIOPATWY TNG KePKidag, va Bpeite TOOOUG KaBriuevoug Beatég Ba
XWPECEI AUTA N KEPKIdA. (Movadeg 7)

OEMA 29 12694

‘Eva 1raixvidl otov uttoAoyIioTh €xel eTTiTreda duOKOAiag. 'Evag TTaiktng €xel KaBopIouEVo
XPOVO VyIa va oAokKAnpwoel KABe emiredo. 210 €miTTedo 1 (TO TMO €UKOAO ETTITTEDO) O
TTAKTNG €XEl XPOVIKO Oplo 300 OeUTEPOAETITWY YyIA VA TO OAOKANPWOEL. 21O €TTITTEQO 4 TO
XPOVIKO 0Oplo gival 255 deutepoAeTtta. O1 YEYIOTOI ETITPETTOUEVOI XPOVOI 0€ KABE eTTiTTEOO
atroTEAOUV OPOUC aPIBUNTIKAG TTPOGO0U.

a) Na utroAoyioete Tn diagopd w TNG apIBPNTIKAG TTPoddou. Ti dnAwvel n diagopd w oTO
TTAQioI0 ToU TTPORAARMATOC; (Movadeg 3 + 4)
B) To TeAeuTaio emmiTredo £xel XPoVIKO Oplo 45 deutepoAéTTwy. Na Bpeite Tov aplBuo Twv
EMTTEOWYV OTO TTAIXVIOI. (Movadeg 6)

y) Na Bpeite Tov PEYIOTO EMMTPETTOPEVO XPOVO TTOU Ba XPEIaoTEN €vag TTaikTng yia va
OAOKANPWOEl TO TTAIXVII. (Movadeg 6)

0) 'Evag 1raiktng oAokAnpwvel 1o €TTiTTed0 1 o€ 147 deutepdAeTiTa, TO £TTiTTEdO 2 O0€¢ 150
OeutepOAeTTTa, TO eTTiTTedo 3 o€ 153 kal KABe Qopd TTou aveBaivel eTmiTedo xpeidleTal 3
emTTAéOV DeuTEPOAETITA. MEXPI TTOI0 £TTITTEDO Ba TTPOAGREl va TTaigel; ©@a OAOKANPWOEl TO
TTaIXVidl; (Movadeg 6)

OEMA 30 37204

2€ Jla aiBouca Bedtpou e 20 oelpég KaBIoudTwy, To TTARB0G TwV KaBIoUATwy KABe oeIpdg
augdvel kabwg avePpaivouue atrd ocipd o€ oeIpd, KAta Tov idlo TTavta apiBud KabIoudTwy.
H 1" ceipd €xel 16 kaBiopata kai n 7" ogipd £xel 28 kaBiopara.

a) Na &¢igete 611 o1 apiBuoi TTou ek@pdalouv To TTARBOC Twv KABICPATWY KABE OeIpdag eival
d1adoxikoi 6pol apIBUNTIKAG TTPoddou. Na BPEiTe Tov TTPWTO OPO TNG Kal Tn dIa@opd auThG

TNG TTPOOBOU. (Movéadeg 05)
B) Na Bpeite Tov yevikd 6po TnG TTpoddou. (Movadeg 04)
y) Noéoa kaBiopara €xel 6Ao 1o BEaTpo; (Movéadeg 05)

d) Av atnv 1" ogipd TG aiBoucag auTrg uTTdpxouv 6 kevd kabiouarta, otn 2" uttdpxouv 9
Keva kaBiouata, atnv 3" uttdpxouv 12 keva kaBiouata Kal yevikd Ta Keva kaBiouarta Kaoe
oclpdg, atro Tn 2" Kal PETA, €ival KATA 3 TTEPICTATEPA ATTO AUTA TNG TTPONYOUHEVNG, TOTE:
i. Na Bpeite atod mToia oeipd Kal TTEPa Ba UTTAPYXOUV JOVO Keva KabiopaTa.
(Movadeg 05)
i. Na Bpeite 16001 €ival o1 BeaTéG. (Movadeg 06)
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OEMA 31 36674

O Aiovuong ypdgel oto TETPAdIG TOU TOUG apiBuoug 3, 7, 11, 15,... kal ouveyilel
TTPOoOoBETOVTAG KABE Qopd TO 4. ZTapartdel otav €xel ypdwel Toug 40 TTPWTOUG OTTO TOUG
apIBuoUG auTou .

a) Eivar o maparrdvw apibuoi  dladoxikoi Opol  piag  aplBunTikAg TTpoodou; Na

QITIOAOYNOETE TNV ATTAVTNOT] OOC. (Movadeg 4)
B) Na Bpeite To GBpoioua Twv 40 autwy apIBPwy. (Movadeg 7)
y) Eivar o apiBuég 120 évag amd autoug Ttoug 40 apiBuoug; Na aiTioAoyAoeTe TNV
aT1rdvTnor oag. (Movadeg 7)

0) O lNwpyog 1rpe 10 TETPAdIO TOU AloVUCH Kal CUVEXIOE VO YpA@el 81adoxIKoUg 6pous TNG
id10G apIBUNTIKAG TTPOOdOU, ATTO EKEI TTOU €iXE OTAPATACEI 0 AlovUONG PEXP! VO ENPAVIOTEI
0 apiBuég 235. Na Bpeite To0 dBpoIoua Twv apiBuwy TTou £ypaye o MNwpyog.  (Movadeg 7)

OEMA 32 36662

‘Eva KAEIOTO O0TADIO £xEl 25 O€Ip€EG KABIOPATWY. ZTNV TTPWTN O€Ipa £xel 12 KaBiopaTa Kal
KABeIA aTrd TIGC ETTOUEVES OEIPEG £XEI OUO KABiouaTa TTapATTavW ATTO TNV TTPONYOUUEVN.

a) Na Bpeite OO KaBiouarta £xel N yeoaia kal TTOGoA N TEAEUTAIA OEIPA. (Movadeg 10)
B) Na utroAoyioeTe TN XwpnTIKOTNTA TOU OTAdIOU. (Movadeg 5)
Y) O1 paBnrég evog Aukeiou TTPOKEINEVOU va TTAPAKOAOUBNooUV pia ekdNAwWON, KaTEAaBav
O0Aa Ta kaBiopara atd v 7" péxpr kai Tnv 14" ogipd. Na Bpeite To TTARBOC TWV PaBNTWY
TOU /\UKEiOU. (Movadeg 10)

OEMA 33 36660
‘Evag peANIoookOuog £xel TotroBetrioel 20 KuWEAeS o€ pia euBeia n otToia diEpxeTal ATTo TNV
atmobnkn Tou A. H TTpwTn KUWEAN atméxel 1 y€rpo atmd Tnv atmobnkn A, n deutepn 4 PETPA
atmd 10 A, n TpiTn 7 YETPA aATTO TO A KaI YEVIKA KABE €TTOUEVN KUWEAN ATTEXEI ATTO TNV
atmoBnkn A, 3 emITTAéOV PETPA, OE OXECN YE TNV TTPONYOUMEVN KUWEAN.
a) Na amodei¢ete OTI 01 amOOTACEIC TwV KUWEAWV ammd Tnv amodnkn A artoteAouv
d1adoxIKOUG Gpous apIBUNTIKAG TTPOOdOU Kal va BPEITE TOV V-00TO OPO TNG TTPOOdoU. Ti
EKQPACLEl O TTPWTOG OPOG TNG ApIBUNTIKAG TTPOOdOU Kai Ti N dlapopd TNG; (Movadeg 6)
B) Ze moon amdoTtacn amo Tnv amodrikn A gival n 20" KuywéAn; (Movadeg 6)
Y) O YUENIOGOKOUOG EEKIVWOVTAG OTTO TNV aTTOBNKN CUAAEYEI TO PEAI, aTTO pIa KUWEAN KABE
POopPA, Kal TO JETAPEPEI OTNV aTTOORKN A.

i. Toia gival n atréoTacn mou Ba diavuoel 0 HEAICOOKONOG VIO VO GUAAEEEI TO PENI aTTO

Vv 3" KUWEAN; (Movadeg 6)
ii. Tola gival n ouvoAikry arréoTacn Tou Ba dlavuoel 0 PEAICOOKONOG YIa VO OUAAEEEI
TO MENI Kal aTTd TIG 20 KUWEAEG; (Movadeg 7)

OEMA 34 36653
Aivetal pia apiBuntiki Tpdodog (a,), ve N* Tng o11oiag oI TPEIG TTPWToI OPOI Eival:

o, =X, &, =2x* —3x—4, a, =x> —2, JE X OKEPQIO.

a) Na atrodeitete 611 x=3. (Movadeg 10)
B) Na Bpeite Tov v-00T16 6p0o TNG TTPOOdOU Kal va atTodeiteTe OTI dev UTTAPXEI OPOG TNG
TTPOOdOU TTOU Va €ival icog e 2014 . (Movadeg 8)
y) Na utrohoyioeTe 10 GBpoiopa S=a, +a, +o; +...+a,;. (Movadeg 7)
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OEMA 35 36650

O 1810KTATNG €VOG TAEIOIWTIKOU YPOPEioU EKTIUA OTI, OTAV yIA PIA CUYKEKPIPEVN SIadpon
OI0B£TEl TA EI0ITHPIA OTNV KAVOVIKN TIMA Twv 21€ avd €I01TAPIo, TOTE TTOUAA KATA JECO 6po
30 pévo cioimplia, evw To Asw@opeio €xel 51 Béoclg.

O¢AovTag va augnoel Tnv TreAarteia Tou, KAvel TRV akOAouBn Trpoo@opd: O TTPWwTOog
EMPBATNG TTOU Ba ayopdoel €101TpIo Ba TTANpwoel 3€ Kal KABe €TTOPEVOS £TIRATNG va
TTAnpwvel 0,5€ TTEPICCOTEPA ATTO TOV TTPONYOUNEVO.

a) Na Bpeite TOo0 Ba TTANPWOEl 0 BEUTEPOG, O TPITOG Kal O TETAPTOS ETTIRATNG. (Movadeg 4)
B) Av, yia k@Be v<51 o apiBUOG o, ekPpadlel To TTO0O TTou Ba TTANPWOEl O V-00TOG

emPBATNG, va deigeTe OTI 01 ApIBuoi a,, a,, ..., o, Eival dIadoYXIKoi 6pOI apIBUNTIKAG TTPOOdOU

Kal va Bpeite Tn dlagopd w TNG TTPoddOoU. (Movadeg 6)
y) Av To Aew@opeio yeioel, va Bpeite To TToad TTou Ba TTANPWaoel 0 51°¢ emBATNG.
(Movadeg 7)

0) Na Bpeite TOOQ TOUAGXIOTOV €I0ITHPIA Ba TTPETTEI va TTOUANBOUV WOTE n €ioTTpagn Tou
YPOQPEIOU YE QUTA TNV TTPOCPOPA va ETTEPVA TNV €ioTTpagn TTou Ba £kave av TouAouoe 30
EI0ITAPIA OTNV TIPA TV 21€ avd e101TApIO.

(Aivetar: 410201 =101) (Movadeg 8)

OEMA 36 33858
>& ap1BunTikA Mpdodo (a,,) cival a, = k2 Kal az = (k + 1)?, OTTOU Kk OKEPAIOG WE Kk > 1.

a) Na atrodeit¢ete 611 n dlagopd w TNS TTPOOdOU ival TTEPITTOS apIBudG. (Movadeg 8)
B) Av emmITTAé0OV O TTPWTOG OPOG TNG Eival a; = 2, TOTE:
i.  Na Bpeite TNV TIPA TOU K Kal va attodeieTe 0Tl w = 7. (Movadeg 8)
ii. NaegerdoeTte av o apiBudg 72 gival 6pog TNG TTPOOdoU. (Movadeg 9)

OEMA 37 33583
Aivetar apiBunTIkr TP60d0G (¢, ) pE @, =10 Kai a,, =61.
a) Na atrodeigete 0TI 0 TTPWTOG OPOG TNG TTPOddOU gival o, =4 Kal n dlagopd gival o = 3.

(Movadeg 8)
B) Na eetaoete av o apiBuog 333 cival 6pog NG TTpoddou. (Movadeg 8)
y) Na egetdoete av uttdpyxouv O1adoxIKoi Opol X Kal y Tng Trapatrdvw tTpoddou (av),
TETOIOI WOTE VA I0XUEL: gz % (Movadeg 9)

OEMA 38 33581
e pia apIBuNTIKA TTP60do («, ), 0 3% 6pog eival a, =8 kai o 8% dpog eival oy = 23.

a) Na Bpeite Tov 1° 6po a, Kal T dlagopd @ TnG TTPoddou. (Movéadeg 9)
Av o, =2 kal =3,
B) Na utrohoyioete Tov 31° 6po TnG TTpoddou. (Movadeg 6)

v) Na utroloyioete 1o GBpoiopa: S = (o +1)+(a, +2)+(a +3) +...+ (a3, +31) . (Movadeg 10)
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©EMA 39 33579
O1 apiBuoi : x*+5, x°+Xx, 2x+4, pe T ocipd tou divovtal, gival S1IadoxIkoi Opol

apIBUNTIKAG TTPOOBOU.

a) Na Bpeite TIG duvaTEéG TIUEG TOU apIBUOU X. (Movadeg 6)

B) Av x =3 kal 0 apiBuog x*+5 ival 0 4°¢ 6pog NG TTPoddou, va BPEiTe:
i. Tn dlogopd @ TNG apiBuNnTIKAG TTPoddou. (Movadeg 5)
ii. Tov TpwT0 6pO TNG TTPOGOOU. (Movadeg 6)
iii. To @Bpoiopa S =y, + o + o, +..+ . (Movaodeg 8)

OEMA 40 32741

2tnv A’ 1a¢n evdg Aukeiou Tng Kapditoag, n cUPPBOUAOG TwV PaBNUATIKWV TTPOKEITAI VA
TTPAYHATOTTOINCEI Pia dpaoTnEIOTNTA. ETTEIdr Ouws dev yvwpilel To TTAAB0G Twv uadnTwv
NG Ta¢NG, oupPBouleusTal Tov MUPVaOTA ToUu OXOAEiou, TTOU OTOIXICEl TOUG PaBNTES yia TIG
TTaPEAAOCEIG KOl EKEIVOS aTTAVTA UE Eva TTPOBANUA:

«MT1TO0pW VO TOTTOBETHOW OAOUG TOUG HABNTEG O€ x OEIPEG ME x — 1 naBnTéG o€ KABE oeIpd.
Av Ouwg BeAfOw va Toug TOTTOBETHOW O¢ x + 3 OEIPEG ME x — 3 HaBnTEG o€ KABE oeIpd, Ba
Mou AgiTrel €vag nadnTigy.

a) Na Bpeite TNV TIPA TOU x. (Movadeg 6)
B) Na atrodeigete 011 n A’ T1agn £xel 90 padnTEG. (Movadeg 6)
y) H ouupBoulog okotrelel va poipdoel TOUG TTapaTTavw PaBnTéC o€ v OPAdES £pyaaiag,
WOTE OTNV TTPWTN OMAda va TTAVE 2 HOBNTEG Kal o€ KABE eTTOPEVN oudda va Trnyaivouv 2
Tapamavw KaGBe @opd. Na Bpeite Tnv Tyl Tou v, ONnAadn TO0EC OpAdeg Ba
onuioupynBouv. (Movadeg 13)
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5.3 TEQMETPIKH NMPOOAOZ

» Mia akoAouBia AéyeTal YEWHETPIKA TTPO0B0G, av KABe Opog NG (atmd Tov deUTEPO
Kal YETA) TTPOKUTITEI OTTO TOV TTPONYOUNEVO TOU HWE TTOAAQTTAQCIQONO £TTi TOU idlou
TAavToTe apiBuou. Tov apiBud autd Tov cupPBoAifoupe pe A kai Tov Aéue Adyo Tng

. , . Na
mpobdou. ETol IoyUouV : |a,, =a, - A|{|—L =1
(04

v

» O v-00TOG OpOG MIOG YEWMETPIKAG TTPOOdOU PE TTPWTO OpO «; KAl AGyo A eival

_ v-1
a, =a,-A

> MEGOAOAOTTIA 1 : MNpoodiopioudg o, Kal A Hiag YEWHETPIKAG TTPpoddou oTav
yvwpiloupe oTolixEia yia d1dpopoug 6poug TnG.
Otav €xoupe wg OcdOpEVA OXEOEIG METACU BIAPOPWY OPWV HIOG YEWMETPIKAG
TPOOdOU ¢, , TOTE QVTIKOBIOTOUME OAOUG TOUG OpPOUG OUPPWVA PE TOV TUTIO
a, =a, -2, ZIn ouvéxela ouvABwg Odlaipolpe Katd pEAN TIG OXEOEIG TTOU
TTpoKUTITOUV. (Aoknoeig 1 - 7 ox. BIBAio A" opadag oeA. 136 - 137)

> MEOOAOAOIIA 2 : TewpeTpikdg Méoog
Tpeic un undevikoi apiBuoi a, B, y €ival d1adoXIKOI OPOI YEWPETPIKAG TTPOOdOU, av Kal
HOVO av I0XUEl : B2 =a-y| O B AéyETal YEWUETPIKOG UEOOC TWV a Kal Y (MpéTel va
gival TTadvra BeTIKOG apIBPOG).
(Aoknon 8 ox. BiIBAio A" oudadag oeA. 137, Aoknon 2 oX. BiPAio B” opadag oeA. 138)

> MEOOAOAOIIA 3 : ABpoioua v S1ad0XIKWV OpwV YEWHETPIKAG TTPOOS0ou

‘EOTW @, HIO YEWUETPIKN TTPO0d0G Ye Adyo A #0. To dBpoiocua S, Twv TTPWTWV V
A =1
A-1

opwv TG divetal amé Tov TUTTO : |S, =@ - . Av QvTIKOTOOTAOOUME TO

Lo, A-a
A1
TO GBpoICPa TWV TIPWTWV V — OpWV HIOG YEWMETPIKAG TTPoddoU, Xwpig va
yvwpifoupe 10 TTANBOG QUTWYV, APKEi va YVWPICOUME Ta «,,a;, A

(Aoknoeig 9 - 10 ox. BIPAio A" opdadag oeA. 138)

a, =a, - A", TTPoKUTITEl O TUTTOG : |S, . Mg Tov TUTTO QUTO UTTOAOYICOUNE

YTTOTTEPITITWON @ av TO ABpoIca €ival TNG HOPPNG : (& + o, +...+ &, | TOTE APXIKA aTTd
ToV TUTTO @, = @, - A'*, uTTOAOYiCw TO vV } TO @, (av@Aoya PE TNV EKPWVNON) KAl GTN

v

. . . A
OUVEXEIO aTTO TOV TUTTO S = ¢, - 1

11 A" opddag oeA. 138)

_11 utroAoyiw 10 nTouuevo GBpoicpa. (Aoknon
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> MEOOAOAOIIA 4 : NMwg atmrodeIKvUOUUE OTI JIa aKOAouBia gival YEWHETPIKNA
mPO0d0¢g, 6TAV YVWPI{OUHE TOV V-00TO 6pO TNG.
MNa va armodeifoupe OTI pId akoAoubBia «, E€ival YEWWETPIKA TTIPOOdOG, OTAV
YVWPICOUPE TOV YEVIKO OPO TNG «, , EPYALOPAOTE WG EENG :
1°Y Bpiokoupe Tov 6po «

BéTovtag 61TOU V TO V+1, OTOV TUTTO TOU @,

v+l

2°Y Y1rohoyiCoupe 10 TTNAIKO G
(94

3% Av 10 Trapatrdvw TINAIKO gival oTaBepdg apiBudg (ave€dpTnTog TOou V), TOTE N
akoAouBia gival YEWMETPIKN TTPO0BOG, HE AOYO A 100 PE ToV OTABEPO auTd apIBuo.
(Aoknon 1 B" opadag ogA. 138)

AYMENEZ2 AZKHZEIZ :

1. (Aoknon 1 oeA. 136 A" ouddag oxoAikou BiBAiou) (MEOGOAOAOIIA 1)
Na Bpeite TO V-00TO OpO TWV YEWUETPIKWYV TTPOOdWV :

i. 3,612,... il. %,2,6,... vi. 18,6,2,...
Auon :
I. ZTNV YEWWETPIKN TTPO0d0 3,6,12,... EXwW : o, =3 Kal A PN :g@ A=2
2
Apa:a,=a, - "o a, =3-2""
.. , . 2 . ) 2 a, 2
ii. TNV YEWPETPIKA TTPOOO0 —,2,6,... EXW : oy, =— KAl A=—S A=—<> A=3
3 3 a, 2
3
” . v-1 2 v-1 v=2
Apa:a, =a,- 1" < a, 25-3 S a,=2-3
, . o a, 6 1
Vi. ZTNV YEWMETPIKN TTPO0d0 18,6,2,... EXw : o, =18 kal A=—= & A= m S A= 3
@,
Ao - 1" . 1
Apa: o, =a;-A c>aV:18-§ Sa,=2-3 -3H<:>05V:3V3

2. (Aoknon 2 oeA. 137 A" opadag oxoAikou BiBAiou) (MEOGOAOAOTIA 1)
Na Bpeite To {NTOUPEVO OPO 0€ KABeWia atrd TIG YEWMETPIKES TTPOODOUG :

I. TOV a4 TNG %%1 Iv. TOV a,, TNG 1,-2,4,...
Auon :
1
. . 11 e 1 a, 2
i. ZTNV YEWUETPIKN TTPG0d0 =, = 1. éXw: oy == KAl A=—=~S A=S = A=2
4 2 4 a, 1
4

Apa: a, =a, -1 < a =%-29’1 = =2—12-28 Sa, =2 a,=2 < a, =64
V. ZTNV YEWUETPIKA TTPO0d0 1,-2,4,... éXw : a; =1 ka1l A _% S A= _Tz oS A=-2
o,
Apa: o, =a,- e a,y =1-(-2)"t o a, = (-2)° < ay, =512
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3. (Aoknon 8 oeA. 137 A" opadac oxohikoU BiBAiou) (ME©OAOAOTIA 2)

I. Na Bpeite TOV YEWUETPIKO PECO TwV apIiBuwy 5 kal 20 KaBwg Kal Twv S Kal /3.

J3

ii. Na Bpeite Tov X woTe o1l apiBuoi x-4, x+1, Xx-19 va amoteAolv yeWUETPIKN TTPG0S0.
Auon :

i. O vyewperpikdg pé€OOC TwWV a=5 Kkal =20 cival 0 pl=aye
B?=5.20 < 2 =100 < B =10
O  vyewpeTpikdG pEOCOG TWV  «o =% kal  y=+3 &ivai 0 pfl=aye
1
pi=—Bopi=lep=1
V3

ii. OrapiBuoi a=x-4, g=x+1kKal y=x-19 cival d1adoxIKOi OPOI YEWMETPIKNG TTPOOSOU
av Kal 4ovo av 1oxUel : B2 =ay < (x+1)? = (x—4)(x-19) & x* +2x+1= x> —19x —4x + 76 <
< 25x=75 < x=3.

4. (Aoknon 9 ogA. 137 A" opdadag oxoAikou BiBAiou) (MEGOAOAOTIA 3)
Na Bpeite To dBpoiopa Twv TTPWTWV 10 OpwV TWV YEWUETPIKWY TTPOOdWV :

i. 1,2,4,...
Auon :
I. ZTNV YEWMETPIKN TTPO0dO 1,2/4,... éXxw : a; =1 ka1 A % <A :% S A=2
a,
v _ 10 _
Apa: S, =qa -/;—11@ S :1-22—11<:> S, _ 1024 1<:> S,, =1023

5. (Aoknon 10 ogA. 138 A" opddag oxoAikou BiBAiou) (MEOGOAOAOTIA 3 Ytro/mrTwon)
Na uttoAoyioceTe Ta aBpoiouara :
. 2+8+32+...+8192
Auon :
i. O1 apiBpoi 2,8,32,...,8192 atmoteAoUv d1adoXIKOUG OPOUG YEWMETPIKNAG TTPOOdOU PE o =2
8

kat 1=22 & A= 5 < A=4.Eival «, =8192 Kal YaXVOUUE TO V.
@,
Bro1éxw: a, =a, A" <8192 =2-4"<4"=4096 < 4" =4’ ov-1=6v=7
v 7 _
A-1 4-1 3
(EvaAAakTIKG Ba ptTOopoUca va XPnoIUoTTOoINCW Kal ToV AAAO TUTTO TOu aBpoiopaToq :

s, = a, - A-a oS, :8192.4—2 oS, =10922 )
A

Apa : S

:al

6. (Aoknon 1 oeA. 138 B” opddag oxoAikou BiBAiou) (MEOGOAOAOTIA 4)

O v-o¢ opog piag akohoubiag eival «, = 2" L Na amodeigete 611 N akoAouBia autr)

3v+1 )
gival YEWMETPIKH TTPO0DOG Kal VO YPAWETE TOUG «; Kal A.
Auon :
ApXIKG BpioKoupE TOV 0pO «, ., , BETOVTAG OTTOU V TO V+1, GTOV TUTTO TOU «, ONAQdN :
v+l
a — 2v+l 1 _ 2

v+l ) 3v+2 - 3v+2
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2v+l
, , .« 372 2v.2.3".3 6 2
>1n ouvéyxela uttoAoyidoupe 1o AOyo : —«L = = =——==
N OUVEX vicouy Y a, 2" 2".3.32 9 3
3v+l

O Ab6yog 1 :é gival dnAadr oTaBepog apiBudg apa n akoAoubia («,) €ival YEWUETPIKNA
(04

14

TTPO0dOG he Adyo A =§ Kal TTpwT0 0p0 : ¢, =2" - 3

AZKHZEIZ A AY2H :

7. Na Bpeite TOo 8° 6pO TWV TTAPAKATW YEWUETPIKWY TTPOOdWV :
124, Qi 32168.. il t-t1. w293
9 3 8 42
8. Z& MO yEwWETPIKA TTPO0dO () Eival a, :% kai 4 =2. Na Bpeite :

i. Tov 8°6po g (a,) ii. TT010G 0pOG TNG (r,) €ival 100G pe 12.

9. Z¢& MIO YEWUETPIKA TTPOOdO (e,) Eival o, :é Kal o, =6. Na Bpeite :

i. TovAdyo A TG (a,) ii. TOV 6° 6p0 NG (2,)
10. O1 apiBuoi 2, x, 8 cival diadoxikoi 6pol YewUETPIKAS TTpoddou. Na Bpeite 1O X.

11. O apiBudg 6 cival 0 YEWPETPIKOG PECOG TwV apiBuwy X —3 kal 2X+8. Na BpeiTe TToIEG
TIUEG MTTOPEI va TTApPEl 0 apIBuoC X.

12. O1 apiBuoi x—2, 2x-2, 4x+4 cival d1adoxIKoi OPOI YEWPETPIKAG TTpoddou. Na Bpeite
TO X.

13. O1apiBuoi 2, x—-1, x*+2x -3 cival dladoXIKoi 6poI YEWUETPIKNAG TTpoodou. Na Bpeite
TTOIEG TIMEG PTTOPEI va TTAPEI 0 apIBudg X.

14. O1apiBuoi x—6, x—2, 2Xx+2 gival d1adoxIKoi 6pOI YEWUETPIKAG TTPOOSOU.
i. Na Bpeite TTOIEC TINEC PUTTOPET VO TTAPEI O APIOUOG X.
ii. Ma N peyaAuTepn atrd TIG TIMEG TOU X TTOU BPRAKATE OTO i. VO BPEITE TOV YEWUETPIKO
MECO TwV apIBuwv X kai 50.

15. Na Bpeite T0 ABpOICHa TWV 7 TTPWTWYV OPWV TNG YEWMETPIKAG TTpoddou : 4,12,36,...
16. Na Bpeite TO ABpoIoUa TWV 7 TIPWTWV OPWV TNG YEWMPETPIKNAG TTPoGdoU : 192,96,48,...

17. Na uttoAoyioeTe Ta aBpoiopata : i. 5+10+20+...+640  ii. 4-8+16—-...—8192

18. AiveTal yewy. TTPO0d0G yia TNV OTroia I0XUEI % =33. Na Bpeite:
5

i. Tov Adyo A Tng (ay) ii. TO TTNAIKO S .
6
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19. O v-0¢ 0pog Wiag akohouBiag sival o, = 2" 3% Na atrodeitete 0TI N akoAoubia auTn

gival YEWMETPIKN TTPO0DOG Kal VO YPAWETE TOUG ¢, Kal A.

2YNAYAZTIKA OEMATA 2Ti2 MPOOAOY2

APIOMHTIKH MPOOAOZ

1. Aiveral n akoAoubia pe yeviké 6po : «, = 2v —11.
I. va arrodeigeTe 0TI n akoAouBia gival apiBunTiKA TTPO0dOG Kal £XEl TIPWTO O0pO0 «a; = -9
Kail dlagopd w=2.
ii. Na Bpeite 10 dGBpoiopa S =y, + @y +...+ Ay, OTIOU ay,, Ayy,..., &y EIVAL DIODOXIKOI
OpoI TNG TTPOOdOU «,, .
iii. Na atrodeitete 011 o1 pifeg TNG €€iowong : ‘xz —2X—1‘: 2 eival dladoyikoi 6pol TNG
TTPoNyoupEVNG TTPoddou ¢, .

2. Aivetal apIBuNTIKA TTPO0d0G «, , TNG oTroiag o 13° opog eival -32 kal To dBpoloua TWV
TPWTWV 8 6pwvV TNG cival 84.
i. Na Bpeite Tov TTPWTO 6pO KaI TN dlAPOoPd TNG APIBUNTIKAG TTPOOdOU ¢, .
ii. Na Auoete Tnv e€iowon x* +a,x* = a,.
3
iii. Na AUuoete Tnv aviowon ZXA >
X®=5x-S,,
3. O1 apiBuoi x—4, x+4, 3x—4 ue TN ceipd TTOoU Oivovtal, gival d1adoxIKoi Opol HIag
apIBUNTIKAG TTPOOdOU «,, .
i. Na Bpeite TNV TIPn TOU X
Av o aplBudég x —4, ival 0 TTEPTITOG OPOG TNG APIBUNTIKAG TTPOOdOU ¢, , VO PPEITE :
ii. TOV a; Kal TN dlapopd w NG «,
iii. TO dBpoiopua Twv 20 TTPWTWV OpWV TNG «,
Iv. TT0I0G 0POG TNG «, €ival i1cog pe 100
V. TO TTAB0G TWV TTPWTWYV OpWV TNG «, TToU £€xouv aBpoioua 80.

FTEQMETPIKH MPOOAOZ

4. Aivetai n e€iowon x* + Ax+21-12=0 (1)
i. Na ammodeigete 611 n e€icwan (1) £xel TTPAyUATIKES Pifeg yia KOs A € R.
ii. Av X, X, €ival piCeg TNG egiowaong (1), va BPEITE yia TTOIEG TIUEG TOU A, OI apIBUOI :

— X Xy, X+ Xy, % aATTOTEAOUV BI0D0XIKOUG OPOUG YEWMETPIKAG TTPOOOOU.

5. Z& PIa YEWMETPIKN TTPO0BO «, O TPITOG OPOG Eival I00G PE 16 KAl O EKTOG OPOG Eival 100G
Me 2. Na BpeiTe :
i. TOV TTPpWTO 6PO Kal Tov AOYO TG «,

ii. Tov &ékaro 6po NG «,
iii. TO GBpoIoPa TWV TTPWTWYV 6 OPWV TNG «a,
V. TOV YEWMETPIKO PEOO TWV ApIBPWY o Kal o, +a,
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OfuaTta Tpatmrelac vid TNV EVOTNTA :
5.3 lewueTpIikN TTPO0DOC

20 Oépa

OEMA1 12763

AiveTal pia TTpA0dOC a, HE TIPWTOUS 6poUC 2,2v/2,4,44/2, . ..

a) Na e€etaoete av n a,, €ival apiBunTIKr TTPO0d0G. (Movadeg 12)

B) Na atrodeigeTe 0TI N a,, €ival yeWUETPIKN TTPO0O0G Kal va BPEITE TO V-00TO TNG 6pO.
(Movadeg 13)

OEMA 2 12787

a) Na AUoete Tnv e€iowon x2 —x — 6 = 0. (Movadeg 10)
B) Na Bpeite Tov BeTikd okEpalio apIBPUO K WoTe ol apilBuoi k — 2,k,2k + 3 va eivai
O1ad0XIKOi OPOI O€ MIA YEWMETPIKI TTPO0DO. (Movadeg 15)

OEMA 3 14920

Mia yewuETPIKr TTPO0d0G («, ) €XEl TTPWTO 6p0 @, =4, Adyo A >0 kal % _y,

o
a) Na atrodeitete 611 0 Adyog TnG TTPoddOU gival 4 =2. (Movadeg 9)
B) Na Bpeite Tov dékaTo OO TNG TTPOODOU. (Movadeg 8)
y) Na Bpeite 1o dBpoiopa Twv 10 TpwTwv 6pwv TNG TTPOOGdOU. (Movadeg 8)

OEMA 4 36891

AiveTal YEWMETPIKN TTPOOOOG (av) ME BETIKO Adyo A, yia Tnv oTroia I0XUEL: a, =1 Kal a; =4 .
a) Na Bpeite Tov Adyo 4 TnG TTPOAGAOU Kail TOV TTPWTO PO TNG. (Movédeg 13)
B) Na deigete OTI 0 v —00TOG 6POG TG TTPOSdOU gival: a, =2, (Movadeg 12)

OEMA 5 35205
a) Na Bpeite Tov TTPayHATIKO APIBPO X WOTE o1 apiBuoi: X, 2x+1, 5x+4, ye TNV o€Ip& TTOU

divovrtal, va gival d1adoxIKoi OpOI YEWMPETPIKAG TTPOOO0U. (Movadeg 13)
B) Na Bpeite TO AOyO TNG TTAPATTAVW YEWMETPIKAG TTPOOdOU, OTAV:

i x=1

. x=-1 (Movadeg 12)

OEMA 6 35042
a) Na Bpeite, yia TToIEG TIUEG TOU x, Ol ApIBUoi x + 4, 2 —x, 6 — x PE TN O€Ipd TTOU divovTal
gival d1adoxIKoi OPOI YEWUETPIKAG TTPOOSOU. (Movédeg 13)
B) Av x =5 Kkal 0 6 — x €ival 0 TETOPTOG OPOG TNG TTAPOTTAVW YEWUETPIKAG TTPOOGdoU, va
BpeiTe:
i.  To Adyo A TNG YEWMETPIKNG TTPOOGDOU. (Movadeg 6)
ii.  TOV TTPWTO OPO a; TNG TTPOOBOU. (Movéadeg 6)

OEMA 7 34874

a) Na AUoete Tnv e€iowaon 2x* —5x+2=0 (1). (Movddeg 13)
B) Av X, X, ME X <X, Eival ol pieg TNG egiowong (1), va e¢eTaoeTe av o1 apiBuoi x;,1, X, YE
TN o€1pd TTou divovTal gival dIadoxIKOi OPOI YEWMETPIKNAG TTPOODOU. (Movadeg 12)
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AAFEBPA A’ AYKEIOY
OEMA 8 34156

AiveTal n yewpeTpik Tpd0od0¢ (ay), yia TNV oTToia IoXUEI % 97,

aZ
a) Na deitete 611 0 AOyog TnNG TTPoddou gival A = 3. (Movadeg 10)
B) Av To GBpolopa TwV TECCAPWY TTPWTWYV Opwv TNG TTPoddou tival 200, va Bpeite Tov
TTPWTO 6PO ¢, . (Movadeg 15)

40 Oépa

OEMA9 12731
‘EoTw Tmrpayuatikoi apiBuoi K, A (k #0,A#0 kol A # 1). Oswpouhe TOUG APIOUOUG

K
T K, K* A

a) Na atrodeig¢eTte 611 01 TPEIG APIBUOI €ival dIAdOXIKOI OPOI YEWMPETPIKAG TTPOOSOU.
(Movadeg 8)
B) Na atrodeigeTe 0TI TO GBpoIoUA TWV TPIWV Eival TTAVTA dIAPOPO Tou PNdEVHG.
(Movadeg 10)

y) Av ol apiBuoi %, k-1 (x>0, 1#0 kar A=#1) sgivar pileg TG <eiowang
x% + 10x + 16 = 0 va Bpeite Toug apIBPOUG %, K, K-A. (Movadecg 7)

OEMA 10 12998
AivovTai o1 diadoxIkoi 6poI TNG YEWUETPIKAS TTpoddou (ay) :

a) Na atrodeiteTe OTI:
i.  O1 Tapatrdvw 6pol dev UTTOPOUV va gival dIadoXIKOi OPOI apIBUNTIKAG TTPOGdOoU.

27+/3 81 813
2 27 27

(Movadeg 5)

i. 28 =1(v3)". (Movéidec 5)
B)Ava, = %g va Bpebei 0 v-00TOG OPOG TNG YEWMPETPIKAG TTPOODOU. (Movadeg 7)
Yy) Av a; = \/2—5 Kal A =+/3, va amodeifete 611 T0 GOpoioua Twv 10 TPWTWV OpWV TNE
YEWWETPIKAG TTPOOdOU (ay) €ival ioo e (\/25\)/;1__2\/5 (Movadeg 8)

©OEMA 11 33891
Aivetal n YEWPETPIKA TTP60d0G («, ) He AGyo A yia TNV oTToia IoXUouV:
a; =4, a; =16 ka1 1>0.

a) Na Bpeite Tov TTpwT0 6p0 @) Kai Tov Adyo A Tng TTpoddou. (Movdédeg 8)

B) Na atrodeigete 611 n akoAouBia (,BV), ME 5, :i, v=12,3,... €ival €TTIONG YEWMPETPIKA
aV

TTPG0J0G PE AGYO ToV avTioTPo®o Tou Adyou TnG («, ). (Movadeg 9)

y) Av S, eival To aBpoioua Twv 10 TpWTwv dpwv TG (¢, ) Kai S}, To GBpoioua Twv 10

TPWTWY 6pwv TG (B, ) avtioToixa, va deigeTe OTI I0XUEI N OXEON:
%z%%. (Movadec 8)
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AATEBPA A’ AYKEIOY

©OEMA 12 14645

‘Evag Cwypd@og ECekivwvtag atmd €va  TETPAywvo TTAEUpAg a, oXedlalel Ol10dOXIKA
TETPAYWVA TTaipvovTag KABe @opd wg TTAeupd Tou VvEOU TETPAyWVOU, Tn dlAywVIO TOU
TTPONYOUNEVOU TETPAYWVOU OTTWG PAivVETAlI OTO OXNMHA:

: {-- =
— .« o e - « o .
Q)
i.  Av n TAeupd evog TETpAywVOU €XEl MAKOG x, va atrodeifeTe OTI N dlaywvidg Tou &
éXEI MAKOG 8 = /2 - x. (Movddeg 4)
ii.  Na amodeigete 611 Ta eUBAdA TwV JIOBOXIKWY TETPAYWVWV EiVal OPOI YEWUETPIKAG
TTPO6dOU (a,,) e AOyo A = 2 Kal YeVIKO 0p0 a, = a2V~ L. (Movadeg 7)
B) Av 1O euBaddv Tou TETAPTOU KATA OEIPA TETPAYWVOU I00UTAI JE 8 T. U., VO BPEITE:
i. TNV TTAEUPA a TOU APXIKOU TETPAYWVOU. (Movadeg 8)
ii. TO TTARBOC TWV APXIKWYV TETPAYWVWYV PE TUVOAIKO €uBadOv 255 t. u. (Movadeg 6)

OEMA 13 37205

E€aitiag evdg atuxiuaTtog o€ dIUAIOTHpIO TTETpEAdiou, dlappéel oTn BAAacoa TTeTpEAAIo
TToU aT0 TEAOG TNG 1" NUépag KAAUTITEN 3 TETPAYWVIKA PiNia (T.4.), oTo TEAOG TNG 2" nuépag
KAAUTITEl 6 T.4, 0TO TEAOG TNG 3" NuUEPAC KAAUTITEI 12 T.J. KAl YEVIKA £EATTAWVETAI £TOI WOTE
OTO TENOG KABe nuépag va KOAUTITEl €mi@dveia OITTAGOIa atmd QUTHAV TTOU KAAUTITE Tnv
TTPONYOUMEVN.

a) Na Bpeite TNV em@dveia TN BGAacoag TTou Ba KaAUTITEl TO TTETPEAQIO OTO TEAOG TnG 5™

NUEPAG PETA aTTd TO ATUXNUA. (Movadeg 7)
B) Moéoeg NUEPES HETA ATTO TN OTIYUA TOU OTUXMATOG TO TTETPEAQIO Ba KOAUTITEI 768 T.J.;
(Movadeg 9)

y) Z10 TéA0G TNG 9™ Nuépag eTTepPaivel 0 KPATIKOG UNXAVIOUOS Kal QUTOUATWS OTaPATAEl N
€€ATTAWON TOU TTETPEAQiOU. 2TO TEAOG TNG ETTOPEVNG NUEPAG N ETTIPAVEIQ TTOU KAAUTITEI TO
TTETPENQIO €XEI PEIWOET KOTG 6 T.u. Kal ouveyilel va pelwveTal Katé 6 1.u. TNV nuépa. Na
Bpeite TMOOEC NUEPEG META aTTd TN OTIYUN TOU aATUuXAMATOG N BaAdoola emM@AVEIQ TTOU
KOAUTTITETOI OTTO TO TTETPEAQIO Ba €xEl TTEPIOPIOTEI OTA 12 T. 4. (Movéadeg 9)

OEMA 14 36649

2€ €vav opyaviouo, apxikd utrapyxouv 204800 Bakmpia. Metd amd 1 wpa uTTdpxouv
102400 BakTthpia, uetd atmd 2 wpeg uttdpxouv 51200 BakTrpia , KAl YEVIKA O apIOPOS Twv
Baktnpiwv uttodITTAaCIAeTalI KABE HIa WPA.

a) Méoa Baktipia Ba UTTApXOoUV PETE ATTO 6 WPEG; (Movédeg 6)
B) Tn xpovikh oTiyurp 6pwg 1ou Ta BaktApia Atav 3200, 0 opyaviopog TTapouciooe
cagvikn emodeivwaon. O apiBudg Twv Baktnpiwv dpxioe TTAAI va aufdveTal WoTe KABE pia
wpa va TpITTAaciadetal. To aivouevo autd dINPKEDE yIa 5 WPES. ZUPPOAICoupe pe B, TO

TTANBOG TWV BOAKTNPIWV vV WPEG META aTTO TNV OTIYHN TNG €mdgivwong (v<5).
I. Na d¢eigete 611 N akoAouBia (B,) €ival YEWMETPIKA TTPOODOG Kal va BPEITE TOV TTPWTO OPO

Kal T0 AGyo TNG. (Movadeg 6)
ii. Na ekppaoeTe 10 TTAB0G B, TWV BAKTNPIWV CUVAPTACEI TOU V. (Movadeg 6)
iii. Néoa BaktApia Ba utTdpxouv oTov opyavioud 3 wpPeg META aTrd TNV OTIYUA TNG

emdEivwong; (Movadeg 7)
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AATEBPA A’ AYKEIOY

OEMA 15 36677

Mia oIKOYEVEIQ, TTPOKEIMEVOU VA XPNUATOOOTACEl TIG OTTOUDEG TOU TTaIdIoU TnG, €XEl VA

ETMIAECEI HETAEU BUO TTPOYPAPUATWY TTOU TNG TTPOTEIVOVTAI:

MNa to Tpoypaupa A TTpéTrel va kataBéoel Tov 10 uAva 1 eupw, T0 20 PAva 2 eupw, Tov 30

MAVa 4 eupw Kal YEVIKA, KABE pAva TTou TTEPVAEL, TTPETTEI VA KATABETEI TTOOO dITTAGCIO aTTd

QUTO TTOU KOTEBEDE TOV TTPONYOUNEVO [Nva.

MNa 1o mpdypappa B mpétrel va karaBéoel Tov 1o yAva 100 gupw, 10 20 priva 110 gupw,

Tov 30 pAva 120 gupw Kal YeVIKA, KABE Priva TTou TTeEpVAEl TTPETTEI va KATABETEl TTOOO KaTA

10 eupw PEYOAUTEPO ATTO EKEIVO TTOU KATEOEOE TOV TTPONYOUNEVO WVA.

a) Na Bpeite
i) TO TTOOO «, TTOU TTPETTEl VO KaTaTeDEl 0TO Aoyapiaoud Tov v (ViooTd) piva oUPewva
ME TO TTPOYPaUpa A. (Movadeg 4)
i) TOo Too6 B, TTou TIPETTEl va KaTaTeBei oTo Aoyapiaoud Tov v° uriva oUP@WVa JE TO
TTpoypauua B. (Movadeg 4)
iif) To TTO06 A, TTO0U B0 UTTAPXEI OTO AOYapPIaOHO PETA ATTO V PAVEG CUMPWVA PE TO
TTPoOYypauua A. (Movadeg 5)
iv) To Tood B, TTOU Ba uTTApXEl OTO Aoyaplaopo PETA ATTIO V UIVEG CUPPWVA WPE TO
TTpoypauua B. (Movadeg 5)

B)
i) T1 TTo06 Ba uttdpxel 01O Aoyapliaoud PETE TOUG TTPWTOUG 6 PNVES, CUPPWVA UE KABE
TTPOYPANHQ; (Movadeg 3)
i) Av KaBe TTpOypapua oAokAnpwveTal o€ 12 YRveg, he TTolo atmod Ta dUOo TTPOYPAUMaTA
TO OUVOAIKO TTOOO TToU Ba ouykevTpwoBEi Ba eival peyaAuTepo; (Movadeg 4)

OEMA 16 34180
AivovTal o1 apiBuoi 2,x,8, xeR.

a) Na Bpeite TRV TIYA ToU X, WOTE oI aplBuoi 2,x,8, hE TN oe€lpd TTou divovTal, va
atroteAoUV d1ad0XIKOUG 6poug apIBPNTIKAG TTpoddou. lMoia gival n dlagopd @ AUTAG TNG
TTPOOdOV; (Movadeg 5)
B) Na Bpeite Tov apiBud x, wote o 2,x,8, Ye TN o€Ipd TTou divovTal, va aTToTEAOUV
O1000XIKOUG OPOUG YEWUETPIKAG TTPoOdOoU. INoI0g gival 0 AOyog A auTr§ TNG TTPOOdOVU;
(Movadeg 7)
V) Av (a,) eival n apiBunTiki Tpdodog 2,5,8,1L... Kkal (B,) N YEWHETPIKA TTPGOSOG
2,4,8,16,..., T0TE va PpeiTe:
i. To GBpoiopa S, Twv v TPWTWY 6pwv TS (&, ). (Movadeg 5)
ii. TV TIgr Tou v, WOTE yIa TO GBpoiopa S, TOU Yi) EPWTANATOG Va IoXUEL:
2-(S,+24)=p4,. (Movadec 8)

OEMA 17 34181
Aivetal opboywvio uAKouG a, TTAAToug S Kal eppadou E. O1 apiBuoi «,E, B, ye TN ocipd
TToU divovTal, aTToTEAOUV dIAdOXIKOUG OPOUG YEWMETPIKAG TTPOODOU.

a) Na uttoAoyioeTe TNV TIPN Tou gupadou E. (Movadeg 10)
B)Av E=1 kai ¢+ =10,
i. va KaTaokeudoeTe pia e€iowon 2 BaBuou pe pilec a kal 3. (Movadeg 5)
ii. va Bpeite TIG O100TACEIC o KAl B TOu opBoywviou. (Movadeg 10)
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